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Limites et continuité, 1ère partie

Voisinages, définition de point de R adhérent à une partie de R, intérieur d’un intervalle, exemples.
Définition de limite finie et infinie d’une application. Limites à droite et à gauche en un réel a, lien avec la limite
en a.
Unicité de la limite. Composition d’une limite de fonction et d’une limite de suite.
Unicité de la limite. Propriétés de la limite. Opérations sur les limites. Composition de limites.

Démonstrations à connaitre :

Théorème 0.0.1 Soit f ∈ RI , et x0 adhérent à I.
Si f admet une limite l (l ∈ R) en x0, alors elle est unique, et on note alors :

lim
x→x0

f(x) = l, ou lim
x0

f = l

Théorème 0.0.2 Soit I un intervalle, et a ∈ I̊.

1) Soit l ∈ R. Soit f ∈ RI . Alors :

lim
a

f = l ⇐⇒ lim
a+

f = l et lim
a−

f = l et l=f(a)

2) Soit f : I \ {a} → R une application. Soit L ∈ R̄. Alors :

lim
a

f = L ⇐⇒ lim
a+

f = L et lim
a−

f = L

Théorème 0.0.3 Soit f : I → R une application. Soit a ∈ R̄, adhérent à I, et L ∈ R̄.
Si lima f = L, alors pour toute suite (un)n∈N à termes dans I telle que limn→∞ un = a, on aura limn→+∞ f(un) =
L.
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